
1 Extra Opgaven tot Hoofdstuk 16

Bewijs met proposionele resolutie, d.w.z., genereer eerst de conjunctieve nor-
maalvorm van de aannames en de negatie, en pas vervolgens resolutie toe op de
corresponderende verzameling clauses.

1. p → (q → r) |= q → (p → r)
Als Π |= φ dan moet Π,¬φ niet concsistent zijn. Dus we moeten een lege
clausule proberen af te leiden uit de verzameling van de clausules :Π,¬φ.
{{p → (q → r)}, {¬(q → (p → r))}} ⇔
{{¬p ∨ (q → r)}, {¬(¬q ∨ (p → r))}} ⇔
{{¬p ∨ ¬q ∨ r}, {¬(¬q ∨ ¬p ∨ r)}} ⇔
{{¬p,¬q, r}, {q ∧ p ∧ ¬r}} ⇔
{{¬p,¬q, r}, {q}, {p}, {¬r}} ⇔
{¬p,¬q, r} {p}

{¬q, r}
{¬q, r} {q}

{r}
{r} {¬r}

⊥
2. (p ∧ q) → t |= p → (q → t)

We moeten laten zien dat de verzameling van de clausules {(p ∧ q →
t}, {¬(p → (q → t))} niet consistent is.
{{¬(p ∧ q) ∨ t}, {¬(¬p ∨ (q → t))}} ⇔
{{¬p ∨ ¬q ∨ t}, {¬(¬p ∨ ¬q ∨ t)}} ⇔
{{¬p,¬q, t}, {(p ∧ q ∧ ¬t)}} ⇔
{{¬p,¬q, t}, {p}, {q}, {¬t}}
{¬p,¬q, t} {p}

{¬q, t}
{¬q, t} {q}

{t}
{t} {¬t}

⊥
3. p → q, p → r |= p → (q ∧ t)

Weer laat zien dat deze verzameling niet consistent is
{{p → q}, {p → r}, {¬(p → (q ∧ r))}} ⇔
{{¬p ∨ q}, {¬p ∨ r}, {¬(¬p ∨ (q ∧ r))}} ⇔
{{¬p, q}, {¬p, r}, {p ∧ ¬(q ∧ r)}} ⇔
{{¬p, q}, {¬p, r}, {p ∧ (¬q ∨ ¬r)}} ⇔
{{¬p, q}, {¬p, r}, {p}, {¬q,¬r}}
{¬p, q} {p}

{q}
{¬p, r} {p}

{r}
{q} {¬q,¬r}

{¬r}
{r} {¬r}

⊥
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